Analyse 17-10-702
Tentamenopgave'
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Beschouw de functic [ gedefineerd op R? door
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I. Bepaal de stationaire punten van f en hun aard: lokaal maximum. Jokaal mininnm of
zacdelpunt.

2. Zou een van de stationaire punten een absohutt maximum of minimum kunnen zijn 7
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Beschouw een functie [ R™ — R,
1. Wat wordt bedoeld met de uitspraak: [ is differentieerbaar in het punt (a.b) ?
2. Geef een eenvoudie kenmerk voor dilferenticerbaarheid in termen van partiéle afgeleiden.
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3. Bewijs dat een functie (r.y) — ¢ Y P(r y), met P een polynoom. a.b € R. differen-
ticerbaar is.
1. Beschouw cen continu differenticerbare functie [ op R? die in poolcodrdinaten de uit-
drukking f(r.y) — F(r.0) — IF(r) heeft. onafhankelijk van 0. een radiale functie dus. Toon
aan dat
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5. Toon omgekeerd aan dat een continu differenticerbare functie [ op R? die voldoet aan (1)
een radiale functie is.
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Aanwijzing: Stel F(r.0) = f(rcosf.rsin#) en toon aan dat — = 0.
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1. Formuleer de stelling over de transformatie van dubbele integralen in poolcoordinaten.
Beschouw de integraal. gedefinieerd voor R > 0 :
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2. Beschrijf het integratiegebied: i) in Cartesische cotrdinaten, ii) in poolcodrdinaten.
3. Bereken de integraal T{R) en lim I{R).
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[. Formuleer de stelling over de multiplicatoren van Lagrange.

2. Toon aan dat de functie f(r.y.2) — 20— 2y 4+ 7 een maximum en een mininan heeft op
. Y- <, /) 1
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de sfeer S = {(ax.y.2) 0% 1 2+ 22 =9},

3. Bepaal het maxinnun en het minimum van de functie / op S en de punten waar deze
worden aangenomen.

'De onderdelen 1. I, TH en 1V zijn onafhankelijk.



